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Un lemme utile

1. UNE CARACTERISATION DE L’ERGODICITE ET DU MELANGE

Soit (€, 4, T') un systéme dynamique qui préserve la mesure, supposée de probabilité. Soient E, E’ C LL?(€, 1) deux sous-
ensembles tels que Vect(E) et Vect(E') soient denses dans L2(£, p).

(a) Montrer que les trois propriétés suivantes sont équivalentes :
e Pourtout f € Fetg € F,

lim M-gd/t=/fdlu-/gdu;
n—+to Jqg N Q Q

e Pour tout f € L2(Q, i),

. Suf
lim

n—+oo N

= / f du faiblement ;
Q

o (Q,u,T) estergodique.
(b) Montrer que les trois propriétés suivantes sont équivalentes :
e Pourtout f € Fetg € F,

lim /foT”-gdu=/fdu-/gdu;
n—-+4oo Q Q Q

e Pour tout f € L2(Q, p),

lim foT" = / f du faiblement ;
Q

n——+o0o

o (Q,u,T) est mélangeant.




